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Las sucesiones convergentes son de gran
ayuda cuando estudiamos espacios métricos,
pues todos los conceptos topológicos (como
continuidad, cerradura,...) pueden expresarse
mediante ellas.



Mientras que las sucesiones siguen siendo de
gran ayuda en ciertas clases de espacios
topológicos (como primero numerables, Frechét
o secuenciales), en algunos espacios no
sirven para nada.



Por ejemplo en      toda sucesión convergente
es eventualmente constante. Es decir, las únicas
sucesiones convergentes son las triviales. Sin
embargo, ¡este espacio no es nada trivial! 



Afortunadamente, generalizar la noción de
convergencia para que sea útil en cualquier
espacio topológico.
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¿Que significa la ultraconverjencia cuando
el ultrafiltro es principal?
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Proposición

El que 2 implica 1 es trivial. Veamos que 1
implica 2.











Definición (espacio compacto)
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Evidentemente, no toda sucesión en [0,1]
es converjente. Sin embargo, ¡toda sucesión
es ultraconvergente!



Usar ultraconverjencia para demostrar lo
siguiente:

1) Todo cerrado de un compacto es compacto.

2) Todo subespacio compacto de un espacio
Hausdorff es cerrado.

Tarea



Teorema de Tychonoff

Producto de espacios compactos
es compacto.








